EXAMEN DE BACALAUREAT 1969
SESIUNEA IUNIE

1. Se da ecuatia z* — 162> + az? + bx + 225 = 0. Se cere:

a) Sa se rezolve ecuatia si si se determine valorile coeficientilor a si b stiind ca ecuatia are doud radacini

rationale duble.
2 2

b) Si se giseasca punctele de intersectie ale elipsei ;—5 + 9~ 1 =0 cu dreapta (d) de ecuatie x —5y+5 = 0 si

sa se scrie ecuatiile tangentelor la elipsa in aceste puncte. Notand cu tg u coeficientul unghiular al dreptei

(d), sa se calculeze cos4u.
c) Sai se calculeze volumul corpului generat prin rotirea elipsei de la punctul b) in jurul axei x'z.
2. Se da functia

3 2

> =3z +m

fla) = TR

z—1

Se cere:

a) S& se determine m astfel incat graficul functiei s fie tangent axei x'z.
Sa se studieze variatia functiei pentru m = 4 si sa se reprezinte graficul ei.
b) Fie A punctul de minim de la a). S& se scrie ecuatia cercului (¢’) cu centrul in A gi tangent la axa y'y.

c) S se scrie ecuatia dreptei (d) care trece prin punctul B(2(1—+/2),0) si face cu axa z’z un unghi u € (0, ),

solutie a ecuatiei
2sin?z 4 (4 — V2)cosz + 2(v2 — 1) = 0.

S& se arate cd dreapta (d) este tangentd la cercul (€).

3. (subiect comun cu cel de la liceele economice)

.{mz +y=m-+1
a) Se da sistemul < 2z +my =1 . Sa se determine m astfel incat sistemul sa fie compatibil gi sa se
\zty= 2
rezolve In acest caz.

b) Sa se scrie ecuatia elipsei raportata la axa de coordonate ca axa de simetrie, ce trece prin punctele A(3,0)
si B(0,2). Sa se afle punctele de intersectie ale elipsei cu dreapta de ecuatie 2z —y — 6 = 0.
Sa se scrie ecuatiile tangentelor la elipsd in aceste puncte si sa se afle punctul lor de intersectie.

c) Sa se studieze variatia functiei si sa se reprezinte graficul ei:

22 —5x+6
fe) =7

4. (subiect comun cu cel de la liceele economice) Se di ecuatia 422 — 4(m — 1)z —m + 3 = 0 si se cere:

a) Sa se discute natura gi semnele radacinilor ecuatiei cand m € R.

b) Si se determine m astfel incat sa avem 1+ 43 + 423 = m, unde 1 si x5 sunt radacinile ecuatiei date.

5. S& se scrie ecuatia cercului care trece prin punctele A(1,3) si B(—3,1) si al cérui centru se afli pe dreapta de
ecuatie 4z +y — 8 = 0.

6. Si se rezolve ecuatia 2 — 922 + ax — 27 = 0 si si se determine valoarea coeficientului a, stiind c& ecuatia are o
radacina tripla.

7. TFie punctele A(1,2) si B(4,6). Se cere si se scrie:
a) ecuatia cercului (%) cu centrul in punctul A, tangent axei a'z;

b) ecuatia cercului (42) cu centrul in punctul B, tangent exterior cercului (%;).

. . 3 <
8. Fie functia f(z) =1-— o Sa se calculeze /f(x) dz.
2 4r—4
9. Se da functia f(x) = L7277 Se cere:
x



a) Sa se studieze variatia functiei si sa sereprezinte graficul ei

b) S se calculeze /f(m) dz.

2 y2

10. Se da ecuatia hiperbolei 68 1=0. Se cere:

a) si se precizeze elementele ei si s se reprezinte grafic.
b) Si se giseascd pe hiperbold punctele T} Si To de abscisd @ = 5, s se scrie ecuatiile tangentelor in aceste

puncte la hiperbola si sa se calculeze coordonatele punctului M, intersectia lor.

c) Sa se calculeze aria triunghiului 73 MT5.



SUBIECTE PENTRU LICEE ECONOMICE

a) Se da functia f(z) = 823 — 1222 — 22 + a. Si se rezolve ecuatia f(r) = 0 si s& se determine valorile lui a
stiind ca radacinile ecuatiei sunt in progresie aritmetica.

b) Se d& functia
1

xr=—-————-">:-
Se cere sa se studieze variatia functiei gi sa se reprezinte graficul ei.
c) Sa se scrie ecuatia cercului cu centrul in punctul de maxim al graficului functiei de la punctul b) si trecand
prin originea axelor de coordonate.

Se da functia
2 — Tz +12
o) =——5—

Se cere:
a) S4 se studieze variatia si si se reprezinte graficul functiei.
b) Sa se scrie ecuatia tangentelor la graficul functiei in punctele in care curba taie axa absciselor.

Se da triunghiul ABC in care se cunosc AB = ¢, BC' = a si ABC = a, unde o € (07 g) si se cere:

a) Si se calculeze in functie de a, ¢ g1 « aria si volumul corpului obtinut prin rotatia in jurul lui BC.

2
€9

b) Pentru ce valoare a lui o volumul este egal cu



SESIUNEA AUGUST

I. Se da functia
2?2 —6x+9
fa) = — — —

Se cere:

1. Sa se determine m astfel incat functia sa admita un extrem in punctul z = 1.

Sa se studieze variatia functiei date pentru m = —4 si sa se reprezinte graficul ei.

2. S4 se scrie ecuatia parabolei raportati la axa 2’z ca axd de simetrie, axa y'y ca tangentd la varf i trecand
prin punctul P (%,2). S& se arate ca punctul @, intersectia dreptei F'P (F fiind focarul parabolei) cu
paralela dusa prin originea axelor de coordonate la normala in P la parabola, se géseste pe cercul (¢) de
ecuatie z2 + y? — 62 = 0.

3. Fie O si M punctele de intersectie ale cercului (%) cu bisectoarea unghiului xOy. Sa se calculeze volumul
corpului generat prin rotirea, in jurul axei Ox, a suprafetei plane limitata de arcul OM al cercului (®),

situat in primul cadran al axelor gi de segmentul de dreapta [OM].

II. Se considera ecuatiile elipsei si hiperbolei raportate la axe de simetrie ca axe de coordonate

%24—2{5—2—1:0 (1)
si

%Q—yQ—l:o. (2)
Se cere:

1. Sase construiasca in raport cu acelasi sistem de axe de coordonate cele doua curbe. Sa se arate ca tangentele
la cele doua grafice in unul din punctele lor de intersectie sunt perpendiculare.

2. S4i se giseascd aria suprafetei limitatd de arcul de cerc cu diametrul egal cu axa mare a elipsei (1), situat

3v2
deasupra axei z’z, dreptele z = \2—[, x =3 gi axa Oz.

3. Se considera functia
f(x) = 2® 4+ 322 — 9z +m. (3)

S& se determine valoarea parametrului m pentru care graficul functiei f(z) trece prin punctul A, intersectia
elipsei (1) cu axa Oz, apoi si se rezolve ecuatia f(x) = 0 in care m se inlocuiegte cu valoarea gisitd. S& se
determine valorile lui m pentru care polinomul (3) are trei radécini reale distincte.

III. Se di functia f(z) = 2* — 522 + m. Se cere:

1. Sa se determine m astfel incat graficul functiei f si taie axa =’z in maximum de puncte distincte.
2. Sa se reprezinte graficul functiei pentru m = 4.

3. S4 se scrie ecuatia cercului (€') cu centrul in punctul de maxim al graficului, tangent dreptei (D) de ecuatie
z + 2y + 2 = 0. Tangentele la cercul precedent in punctele lui de intersectie cu axa 2’z fac un unghi u; sa
se calculeze sin 3u.

4. Fie A gi B punctele (cele mai apropiate de originea axelor) in care graficul functiei de la punctul 2. taie

axa x’x, iar M punctul de maxim al graficului; si se calculeze aria delimitatd de arcul de grafic AM B si
segmentul [AB].

IV. 1. Si se scrie ecuatia parabolei (P) raportatd la axa 2’z ca axd de simetrie, 3’y ca tangentd la varful ei si
trecand prin punctul C(2,4).
2. Fie FE si G punctele de intersectie ale parabolei (P) cu dreapta (D) de ecuatie 2z + y — 3 = 0; s& se scrie
ecuatia dreptei care trece prin unul din aceste puncte si face cu axa z’x unghiul ascutit v, solutie a ecuatiei
2sin?z — cosz = 0.
3. Sa se gaseascd, in primul cadran 2Oy al axelor de coordonate, un punct M, situat pe parabola (P) intre
punctele C' si E (punctul E avand coordonate pozitive), astfel incat aria triunghiului FC M sa fie maxima.

4. Sa se calculeze volumul corpului generat prin rotirea, in jurul axei Oz, a suprafetei plane limitata de arcul
EC al parabolei (P) si coarda [EC].



1.

SUBIECTE PENTRU LICEE ECONOMICE

Se d& ecuatia 2% + K22 +32 = 0.

a)
b)

Sa se determine K astfel ca ecuatia sa aiba o radacind dubla si apoi sa se rezolve ecuatia.

Sa se studieze variatia functiei
3
x
fl@) = 3 + Kx? + 32

pentru K = —6

Se considera cercul cu centrul in originea axelor de coordonate si cu raza 4. S& se determine punctele de
intersectie ale cercului cu asimptotele graficului de la b) si sa se scrie ecuatiile tangentelor la cerc in aceste
puncte.

Se di ecuatia 322 + 22 — Tz 4+ a = 0.

a)

b)
¢)

d)

S& se determine parametrul « si s& se rezolve ecuatia, stiind c& admite o radécind dubld (pentru valoarea
intreaga a lui «).
Sa se reprezinte grafic functia f(r) = 32% + 2% — 7r + a pentru o = —5.

S& se determine coordonatele punctelor de pe curba de la b), in care tangentele duse la curbd sunt paralele
cu dreapta (A) : 15z + 9y — 25 = 0.

S& se scrie ecuatia cercului circumscris triunghiului format de dreapta (A) cu axele de coordonate si apoi
ecuatia tangentei la cerc in punctul de intersectie al cercului cu partea pozitiva a axei Ox.

Se da ecuatia 222 — (2K + 1)z + K2 — 9K + 39 = 0.

a)
b)

)

a)
b)

)
d)

Sa se determine K astfel incat una din radacinile ecuatiei sa fie dublul celeilalte si apoi sa se rezolve ecuatia.
Sa se reprezinte grafic functia f(z) = 222 — (2K + 1) + K? — 9K + 39 pentru K = 7.
S& se scrie ecuatia cercului de diametru [BC], unde B(5,0), C(0,25) si sa se determine tangenta trigono-

metrica a unghiului facut de dreapta AC cu tangenta la cerc in B, avand A 2 0).

S se rezolve ecuatia x2 + 22 — 5z 4+ 3 = 0 stiind ca are o radscina dubla.
Sa se studieze variatia functiei

B 22+ 22 -3

o342 -5x+3

f(z)

S& se scrie ecuatia tangentei la curba de la b) in punctul ei de intersectie cu axa Oy.

S& se scrie ecuatia cercului cu centrul C(1,0) si care trece prin A(0, —1). S& se arate ca in punctul A, cercul
si curba de la b) au aceeagi tangenta.



